RACHUNEK PREDYKATOW 6

KRP, podobnie jak KRZ, mozna przedstawi¢ w formie systemu zatozeniowego.
Pojecie dowodu (wprost i nie wprost) pozostaje takie samo. Natomiast za reguty
wnioskowania przyjmiemy wszystkie reguty pierwotne i wtdérne systemu
zatozeniowego rachunku zdan (w odpowiednio rozszerzonej interpretacji) oraz
swoiste reguly pierwotne dla rachunku kwantyfikatoréw: reguty dotgczania i
opuszczania kwantyfikatora ogélnego i szczegétowego.

W ponizszych regutach A oznacza dowolng formute zdaniowg jezyka rachunku
predykatéow, o — dowolny term, a — dowolng statg nazwowg, zas A(u/a) —

prawidtowe podstawienie.

» (OA) regufa opuszczania kwantyfikatora ogoéinego:
AN\ A
u
A(u/a)
Jesli do dowodu nalezy formuta zdaniowa skwantyfikowana ogolnie, to wolno

dotagczy¢ do dowodu dowolne prawidtowe podstawienie tej formuty zdaniowej (a
w szczegolnosci — te sama formute zdaniowa).

> (D A) reguta dotgczania kwantyfikatora ogolnego:

A pod warunkiem, ze zmienna u
/\— nie jest wolna w zatozeniach
u A dowodu, ani nie jest indeksem.

Jesli do dowodu nalezy formuta zdaniowa A, to wolno dotgczy¢ do dowodu te
formute skwantyfikowang ogdlnie (pod podanym wyzej warunkiem).

>» (DV) reguta dotgczania kwantyfikatora szczegotowego:

A(u/a) pod warunkiem, ze zmienna u
VA nie jest indeksem.
u

Jesli do dowodu nalezy formuta zdaniowa A lub jej prawidtowe podstawienie, to
wolno dotgczyé do dowodu te formute skwantyfikowang szczegoétowo (pod
podanym wyzej warunkiem).

» (OV) reguta opuszczania kwantyfikatora szczegdtowego:

\u/A(u) pod warunkiem, ze nazwa a
(@) —— nie wystepowata dotad w
A(u/a) zadnym wierszu dowodu..

Jesli do dowodu nalezy formuta zdaniowa A(u) (o jednej tylko zmiennej wolnej u)
skwantyfikowana szczegoétowo (wzgledem tej zmiennej), to wolno dotgczy¢ do
dowodu dowolne prawidtiowe podstawienie statej nazwowej za te zmienng w
danej formule zdaniowej (pod podanym wyzej warunkiem).
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V A(u,uy,...,u) pod warunkiem, ze nazwa
u

Aula, ., U,..U,) a, ., nhie wystepowata dotad

w zadnvym wierszu dowodu..

(b)

Jesli do dowodu nalezy formuta zdaniowa A(u,uy,...,u,) (w ktorej wszystkimi
zmiennymi wolnymi sg u,u,,...,u,) skwantyfikowana szczegotowo (wzgledem
zmiennej u), to wolno dotgczy¢ do dowodu dowolne prawidiowe podstawienie

statej nazwowej a, u (zdeterminowanej przez zmienne uj,...,u, jako indeksy)

za te zmienng w danej formule zdaniowej (pod podanym wyzej warunkiem).

Uwaga 1: Podstawiana wedtug tej reguty stata nazwowa oznacza tu pewien
(blizej nieokreslony) przedmiot, dla ktérego prawdziwy jest wniosek tej reguty, o
ile tylko prawdziwa jest jej przestanka.

Uwaga 2: Role podstawianej tu nazwy moze rowniez petnic zmienna (pod
podanym wyzej warunkiem).

ZADANIE 1
PrzeprowadZz dowody zatozeniowe nastepujgcych formut (w p. (8)—(12)
skorzystaj z podanych obok wskazéwek):

(1) /X\ P(x)—>P(x)

2 P(x)—> \X/ P(x)

3) /X\P(x) - \X/P(x)

@ N[PO) - Q)] - [APE) » AQX)]
6 N[PE) - Q0] - [Y Pe) —Y Q]
6) /NN ROGY) > AN\ R(XY)

@ Y /y\ R(xy) = /y\\x/ R(x,y)

(8) /X\ ~P(x) = ~ \X/P(X) (nie wprost)

9) ~ \X/P(X) - /X\ ~P(x) (dictum de singulo)
(10) ~ \X/P(x) < /X\ ~P(x)

(11) ~ \X/P(X) - \X/ ~P(x) (dictum de singulo)
(12) /X\ ~P(X) > ~ /X\P(x) (dictum de omni)
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ZADANIE 2
Sprawdz, czy ponizsze ciggi formut sg poprawnymi dowodami:

() diaformuty  /\[P(x) > Q0] = [P(x) > /A\Q(x)]

@ A[PC)— Q)] (zat.)

2) P(x) (zat.)

3) P(x)—>Q(x) (OA 1)

4 Q(x) (RO 2,3)

6  /2Q(X) (DA 4)
(1) dla formuty [\X/ P(x) A \X/ ~ P(X)] — \X/ [P(X) A~ P(X)]

(1) \X/ P(X) A \X/ ~P(x) (zat.)

@ YP(X) (OK 1)

3 Y ~PX) (OK 1)

4 P(a) OV 2)

6) ~P(a) OV 3)

6) P(@)A~P(a) (DK 4,5)

@) \X/ [P(X) A ~P(x)] (DV 6)



